Olimpiada de Matematica — etapa locala- Galati
11 februarie 2012

Clasa a XI-a

Problema 1.
Pentru orice numar natural nenul n, se noteazd cu x, numarul real pentru care

n=1+ PRI n®-x,, unde o este un parametru real. Si se determine natura sirului (x, )
n

in functie de valorile lui o.

Problema 2.
Sa se calculeze:

a) lim[n2 -(%—”%)J,unde a>0

n—0

b) lim[n3 .(4/5_2.”*\1/54-”*\2/5)}, unde a>0.

n—0

Problema 3.
sind sinB sinC

Fie A4, B,C masurile unghiurilor unui triunghi ABCsi A=|sin24 sin2B sin2C|.
sin34 sin3B sin3C

Sa se demonstreze cd A =0< aABC este isoscel.

Problema 4.
a) Sa se demonstreze ca (V)4,B,CeM,(R) cu det(4-B—B-A)>0, au loc relatiile:

i). det(A+B)+det(4—-B)=2-det A+2-detB ;
ii).(det C)’ —2,/det (4B~ B- A)-det C +det( 4 + B*) >0,
(s-a notat cudet X = determinantul matricei X).
b) Sa se determine 2 matrice 4, B € M, (R) astfel incat det (A2 + Bz) <0.

Nota Toate problemele sunt obligatorii
Timp efectiv de lucru 3 ore
Fiecare problema se noteaza cu puncte de la 0 la 7





